FMI, Info, Anul 1
Logica matematica si computationala

Seminar 1

(S1.1) Sa se demonstreze ca pentru orice zg, 1, 3, 4 din {0, 1} avem:
(1) ((:1:0 — Il) — 130) — Xy = 1,
(ii)) (x3 = 24) = (g = x1) = (x3 2> 27)) = 1.

Fie ¢, ¥ € Form.

Pentru orice e : V' — {0, 1}, notam cu e F ¢ (si spunem ca e satisface ¢ sau e este model
pentru @) daca et (p) = 1. Notam cu F ¢ (si spunem ca ¢ este tautologie) daca pentru
orice e : V' — {0,1} avem ca e F . Spunem ca ¢ este satisfiabila daca exista e : V- — {0,1}
cu e F ¢ si nesatisfiabila in caz contrar, cand nu exista e : V' — {0,1} cu e F ¢, i.e. pentru
orice e : V' — {0, 1} avem ca e ¥ ¢. Notam ¢ F 9 (si spunem ca din ¢ se deduce semantic
1 sau ca 1) este consecinta semantica a lui ¢) daca pentru orice e : V— {0,1} cueF ¢
avem e F 1. Notam cu ¢ ~ 1 daca pentru orice e : V' — {0, 1} avem e F ¢ daca gi numai
daca e F 1, i.e. pentru orice e : V' — {0,1} avem et (¢) = et (¢).

(S1.2) Sa se arate ca pentru orice e : V' — {0, 1} si pentru orice formule ¢, avem:
e (p Vi) =e(p) Ve (¥)
(S1.3) Sa se gaseasca cate un model pentru fiecare dintre formulele:
(i) vg — vo;
(i) vo A vz A —wy.
(S1.4) Aratati ca pentru orice ¢, ¥, x € Form, avem:
(i) ¥ FE (=)
(i) o= @ =) ~(PAY) =X
(i) @V (e Ah) ~ ;
(iv) Eop = (¢ & (¢ = 9)).

(S1.5) Sa se demonstreze ca, pentru orice formuld ¢, ¢ este tautologie daca si numai daca
—p este nesatisfiabila.



